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X. osztaly

1. feladat. a) Adottak az x,y € (1,2022) szamok, amelyekre fennéll az x> + y* = 2023% Gssze-
fiiggés. Bizonyitsd be, hogy

1085023 2 ¥ 1 108902312 ¥ = 2 - 1089093 4 ¥ - 10820231, V-

b) Igazold, hogy barmely a,b,c > 1 valos szamok esetén

log, (b1°8a) + log, (o2 ) + 1/log, (alogs @) + log, (blog:b) > 2v/2.
a b b c

1—77
2. feladat. Az a € R és b > 0 esetén adottak a 2y = a+b-1 és 2z = 1 !

komplex szamok 1ugy,

Z1
hogy 21 — 2 és 23 valosak. Hatarozd meg a z; és 29 komplex szdmokat!
3. feladat. Igazold, hogy barmely x,y, 2 € R szdmok esetén

(2T V27V -2V 2 ) (22— 1) < 1.

Hatérozd meg, mikor all fenn egyenléség!
4. feladat. Adott egy 11 x 11-es négyzethalo, amelynek négyzeteibe beirjuk a természetes szamokat

1-t61 121-ig valamilyen sorrendben. Igazold, hogy a négyzethalénak van olyan 2 x 2-es része, amely-
ben taladlhaté négy szam Gsszege legalabb 210.

Megjegyzések: Minden feladat kotelezs és 10 pontot ér, melybdl hivatalbol jar 1 pont. Munkaids: 3 ora.
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