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XII. osztaly
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1. feladat. Az M = (—1,2) halmazon értelmezziik a " miiveletet tgy, hogy xxy =
barmely z,y € (—1,2) esetén. Tudjuk, hogy (M, %) Abel-féle csoport.

9 _
a) Igazold, hogy az f: (0,00) — (—1,2), f(z) = < fliggvény egy izomorfizmus az (R*,-) és
) Ig gy ggvény egy L

1+
(M, %) csoportok kozt!
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2. feladat. Hatarozd meg az 6sszes f: R — (0,+o00) primitivalhato fliggvényt, amelyeknek az

b) Igazold, hogy

F:R — R primitiv fiiggvényére teljesiil, hogy F(0) = 0 és F(z) + In f(z) = In (1 + —1i 2) )
xr

minden x € R esetén.

3. feladat. Tekintsiik azoknak az egyenls szard, de nem egyenls oldali haromszogeknek a H,, hal-
mazat, amelyek oldalhosszai (2n + 1)-nél kisebb vagy egyenld egész szamok.

a) Hany eleme van a H,, halmaznak?

b) Az n = 7 esetben mennyi a valoszintisége annak, hogy tetszslegesen valasztva egy haromszoget
a H; halmazbol, az tompaszogli haromszog legyen?

4. feladat. Szamitsd ki az

I_/bx—ax—k(xbx—f—l)lna—(xax—l—l)lnb

d
z2(ab)® + z(a® + b*) + 1 v

integralt, ahol a és b pozitiv valos szamok és = € (0, 00)!

Megjegyzések: Minden feladat kotelezd és 10 pontot ér, melybdl hivatalbol jar 1 pont. Munkaids: 3 ora.
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