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EXAMENUL NATIONAL PENTRU DEFINITIVARE IN INVATAMANTUL PREUNIVERSITAR

19 iulie 2023
Proba scrisa
MATEMATICA
Varianta 3
o Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
o Timpul de lucru efectiv este de patru ore.
|. FELADATSOR (60 pont)

1. Adott az (a,),,, szamtani haladvany, amelyben az alland6 killénbség nullatol kiilonbozs és
barmely n nemnulla természetes szdm esetén S,, =a; +a, +...+ @, .

7p | @) lgazolja, hogy 2S,5 =25(a5 +ay,).

8p | b) Hatarozza meg az a;, ag és &, szamokat tudva azt, hogy ezek ebben a sorrendben mértani
haladvanyban vannak és az dsszegiik egyenld 134 .

2. Adott az ABCD trapéz, amelyben AB||CD, AB>CD ésaz M pont az AB oldalnak azon
pontja, amelyre AMCA = DMBA .

7p | a) lgazolja, hogyaz M pontaz AB oldal felezépontja!

8p | b) Bizonyitsa be, hogy C_NZO_D ahol ACNDB={O} és ADNBC ={N}.
MN  MD
3. Adottaz f =X3—X2+aX +b polinom, ahol a és b valés szdmok, a—b=—2.
7p | a) Hatarozzamegazta b valos szamot, amelyre ! + 1 + ! =1,ahol x;, X, és X3 az

1+x 14X 14X
f polinom gyokei!

8p | b) Tudva azt, hogy az f polinom x;, X, és X3 gydkei nullanal nagyobb vagy egyenld valos

szamok, bizonyitsa be, hogy a+b < % .

4. Adottaz f:(-1,+0)—>R, f(x)=In(x+1) fuggvény.
7p | @) lgazolja, hogy f(x)<x,barmely xe(-1+wx) esetén!

1f X2n
8p | b) Adott az ae(O,l) val6s szam. Minden n természetes szam esetén, adott az 1, =J.de
X
a
sz&m. lgazolja, hogy lim 1,=0.
N—-+o0
1. FELADATSOR (30 pont)

Az aldbbiakban a VI1I. osztaly matematika tanterv egy részlete lathato.

Competente specifice si exemple de activitati de invitare.

Clasa a Vlll-a

1.1. Recunoasterea apartenentei unui numar real la o multime

- Reprezentarea pe axa numerelor a intervalelor de numere reale

- Reprezentarea pe axa numerelor a intervalelor fiacdnd legdatura intre tipurile de intervale si submultimile
dreptei

- Identificarea apartenentei unui element la o multime definita printr-0 proprietate a elementelor ei
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2.1. Efectuarea unor operatii cu intervale numerice reprezentate pe axa numerelor sau cu multimi
definite printr-o proprietate a elementelor ei

- Reprezentarea pe axa numerelor a intersectiei a doud intervale

- Reprezentarea pe axa numerelor a reuniunii a doud intervale cu intersectia nevida

- Verificarea faptului ca un numar este solutia unei inecuatii

- Verificarea apartenentei unui obiect la o multime pe baza unei/unor proprietati a/ale elementelor acesteia

3.1. Utilizarea unor procedee matematice pentru operatii cu intervale si rezolvarea inecuatiilor in R
- Aproximarea numerelor reale pentru reprezentarea unor intervale

- Reprezentarea unui interval sub forme echivalente (rotatie, reprezentarea pe axa numerelor)

- Transformarea unei inecuatii intr-0 inecuatie echivalenta folosind proprietatile relatiei de ordine

4.1. Folosirea terminologiei aferente notiunilor de multime, de interval numeric si de inecuatii
- Utilizarea terminologiei specifice intervalelor de numere reale in contexte interdisciplinare
- Rezolvarea unei inecuatii de forma |aX + b| <c, (<),unde aeR*, b, ceR

- Selectarea, dintr-o multime datd, a elementelor care verifica o conditie suplimentard

5.1. Interpretarea unei situatii date utilizind intervale si inecuatii
- Rezolvarea unor inecuatii de forma ax+b <0, ( >,<,>),unde aeR*, beR

- Descrierea multimii solutiilor unei probleme printr-o proprietate care le caracterizeaza
a

- Rezolvarea de inecuatii de forma

c<0' (>.<,2),unde a,beR*, ceR

6.1. Rezolvarea unor situatii date, utilizind intervale numerice sau inecuatii

- Estimarea erorii unui calcul aproximativ cu numere reale

- Utilizarea de estimari pentru a compara/ordona numere reale in diferite contexte
- Modelarea unei situatii concrete utilizand inecuatii studiate

- Interpretarea solutiilor unei inecuatii in rezolvarea unor probleme concrete

]

Domeniu de Continuturi

continut
1. INTERVALE DE NUMERE REALE. INECUATII iNR

Multimi. e  Multimi definite printr-o proprietate comuna a elementelor lor

Numere e Intervale numerice si reprezentarea lor pe axa numerelor; intersectia si reuniunea
intervalelor

e Inecuatii de forma ax+b>0, (<,<,>),unde a, beR

Nota: Continuturile vor fi abordate din perspectiva competentelor specifice. Activitdtile de invatare sugerate
oferd o imagine posibila privind contextele de formare/dezvoltare a acestor competente.
(Programa scolara pentru disciplina Matematica, OMEN nr. 3393/28.02.2017)

A fenti részletben talalhat6 informéacidkat felhasznalva, dolgozzon ki harom itemet: egy kiegészitds-,
egy feleletvalasztos- és egy strukturalt kérdés tipusu itemet, amelyekkel az ,Intervallumok.
Egyenlétlenségek R -ben” tanitasi egység végén felmér.

Az itemek kidolgozasakor vegye figyelembe a kdvetkez6 szempontokat:

- a felmérendd sajatos kompetencia megnevezése;

- atanulési tevékenység megnevezése, amelynek keretén belil alkalmazhat6 ez az item;
- mindegyik kidolgozott itemtipus formai kévetelményeinek betartéasa;

- avérhatd valasz kidolgozésa (javitokulcs);

- atartalom tudomanyos helyessége.
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