Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info

Varianta 7
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informaticdi
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)

5p | 1. Hatdrozza meg az (a,) _ szdmtani halaédvdny ag tagjdt, ha @, =3 és a5 =23.

n21
Sp | 2. Adottaz f:R - R, f (x) =x?-6x+8 fliggvény. Hatdrozza meg az m valdés szdmot tudva azt,
hogy az A(m,—l) pont rajta van az f fliggvény grafikus képén!

5p | 3. Oldja meg a val6s szimok halmazan a 32*! =9 (3**! egyenletet!

5p | 4. Adott az A :{1,2,3,4, 5} halmaz. Hatdrozza meg az A halmaznak az iires halmaztél kiilonb6zo,
legtobb két elemet tartalmaz6 részhalmazainak szdmat!

5p | 5. Az xOy derékszogii koordindta-rendszerben adott az A(3,1) ésa B(4,4) pont. Hatdrozza meg a

C pont koordinatdit tudva azt, hogy OA=BC.
5p | 6. Adottaz ABC, A -ban derékszogl haromszog, amelyben AB =6 és a magassig AD =3. Igazolja,

hogy az ABC haromszog koré irt kor sugara 243
II. FELADATSOR (30 pont)

X x X
1. Adott az A(x) =1 x 1 | matrix, ahol x valds szam.

-1 —=x -1
5p | a) Igazolja, hogy det(A(l)) =0.
5p | b) Igazolja, hogy A(x) D4(y) - A(xy) = (x +y —2)A(0) , barmely x és y valGs szdm esetén!
5p | ¢) Hatdrozza meg azokat az x és y valds szdmokat, amelyekre A(—l) D4(3) D4(x) = A( y).
2. Adott az f = X*+2X3 -8X2 +3mX +m polinom, ahol m valds szam.
5p | a) Az m=2 esetén igazolja, hogy f (1) =3.
5p | b) Az m=0 esetén hatdrozza meg az f polinom gyokeit!

Sp | ¢) Hatdrozza meg azt az m raciondlis szdmot, amelyre x; =1 +3 gyoke az f polinomnak!

III. FELADATSOR (30 pont)
3t
1. Adottaz f:R - R, f(x) == fliggvény.
x“+x+1
3e" (x2 - x)
5p | a) Igazolja, hogy f'(x) =—— xOR.
(x2 +x+ 1)
. (%)
5p | b) Igazolja, hogy lim =+00 .
xo+0 f (x)
5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy az f (x) =m egyenletnek pontosan harom megolddsa van, barmely m D(e,3)

esetén!
2. Adottaz f: (—1, +oo) - R, f(x) = 6x+1n(x +1) fliggvény.

2
5p | a) Igazolja, hogy j(f (x) —ln(x + 1))dx =9.
1
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e—1
-6
5p | b) Igazolja, hogy j L_dex :%_
0 X

S5p ¢) Hatdrozza meg az a valés szamot tudva azt, hogy a g:R - R, g(x) =f (x2) fliggvény grafikus

képe, az Ox tengely, valamint az x =0 és x =1 egyenletli egyenesek 4altal hatarolt sikidom teriilete
am+In2.
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